Correction des exercices de révisions pour les éléves ayant choisi Spécialité

Mathématiques ou I'option Maths Complémentaires en Terminale

Fonction du second degré

Exercice 1
a) f estune fonction polynd6me du second degré aveca =5;b = —2et c = —7.
S0et—2=——2=2-1
Az T T T2x5 10 5

. L 1 . . 1
Donc f est strictement décroissante sur ]— 0 ; §] et strictement croissante sur [—; + 00[.

5
SICEENC e R

D’ou le tableau de variations suivant :

1
X — 00 - + oo
5
Variations \ /
de f 36
5

1
b) On en déduit que |[f admet un minimum égal a atteint en =

c) Représentation de la courbe P :

5

Exercice 2

1) f apourracines0et5, on peut donc écrire f(x) sous la forme factorisée :
f(x) =a(x— 0)(x — 5) = ax* — 5ax
Onsaitque f(1) = 2,doncax1?—-5ax1 = 2 ©a— 5a= 2
S —4a= 2

1
Sa=-—-
2

Onadonc|f(x) = —%xz +§x.




2) ¢ g(x)estdelaformeax® + bx + c.

- 7 b _7 g 7
g a un minimum en —donc —55= Ec'est-a-dlre —-b = 5 X 2adonch =—"7a

On peut donc écrire g(x) = ax* — 7ax + c.

* Les courbes de f et de g se coupent aux points A(2; 3) et B(4; 2).
Donc g(2) =3 etg(4) = 2.
On peut écrireg(2) = 3 © 4a— 1l4a+c= 3

< —10a + ¢ = 3

©c= 3+ 10a
Ainsi g(x) = ax* — 7ax + 3 + 10a
Et, g(4) = 2 © 16a— 28a+ 3 + 10a= 2

& —2a=-1

S a=

NN

Onaalorsg(x)=%x - 7><%><x + 3 + IOX%

L'expression de g(x) est donc g(x) = %xz - ;x + 8|

Exercice 3
. y . 1, o s . 7
Soit P la courbe d’équation y = 5% et D la droite d’équation y = X = 8.

Etudier la position relative de ces deux courbes revient a étudier le signe de :

12 (7. _\_1.2_7
h(x)—zx (Zx 8)—2x 2x+8
LA . 1 7
h(x) est un trinbme du second degré avec a = 5 ;b =— Setc= 8.
7\ 1 15
— p2 _ Aa=(L) - 2 A= 2
A=b?—4dac; A=(-3) —4x5x8; A=—=

A < 0 donc h(x) n"admet pas de racine. Ainsi le trindbme est du signe de a.

Donc pour tout réel x, h(x) > 0.

X —00 + oo

h(x) +

|Ainsi P est strictement au-dessus de D sur ]Rl

NORMAL FLOTT AUTO REEL RAD MP n

On peut vérifier graphiquement a la calculatrice :

Exercice 4

a) 2x?> —4x—6= 0estuneéquationdu2nddegré00a= 2;b=—4etc=-—6.
A=(—4)2—4x2x(—6)=16 +48 = 64
A > 0 donc I'’équation admet deux solutions réelles distinctes :
_—b-=VA_4-8_ _—b+JVA_4+8_
2a 2X2 2a 2%X2
Donc S ={-1; 3}|.

3

X1 -1 et x,




b) x2 — 6x + 8 est un trinéme du 2™ degré de discriminant: A= (- 6)2 —4x1x8=36+32=4

A > 0 donc le trinbme admet deux racines réelles distinctes :

—(—6)—V4 —(—6)+4
n= =GR =2 et =S50 =
De plus a > 0, d’ou le tableau de signes suivant :
X —00 2 4 + o0
x*—6x +8 + 0 — 0 +
Ainsi S =12; 4[|

Etude de signes

Méthode : Pour étudier le signe d’un produit ou d’un quotient on établit son tableau de signes.

1) (Bx + 2)(x%? + 1)(1 — x) est sous la forme d’un produit, on établit donc son tableau de signes.

> Bx+2)x?+1)(1-x)=0=3x+2=00ux?+1=00ul—-x=0

& 3x=-2 ou x2=—-1<0,impossible ou x =1
S x = —% oux=1
> Vx€eR, x*=0donc x?+1=>1>0
>
x —00 -2 1 +o0
Jx+2 - 8] +
r’+1 + +
l—x + + 9 -
(3z+2)(x*+1)(1—2) — ([] + ¢ _

(=3x2%2—x+2)(x-2)
3x -9
tableau de signes.

2) est sous la forme d’un quotient avec un produit au numérateur, on peut donc établir son

242 _
> (-3x 3;6-!;29)(36 2)20‘::}(_3952—)64-2))()(—2):0 et3x —9 £ 0

& —3x2—x4+2=0 oux—2=0 et3x#9
& —3x2—x+2=0 oux=2 etx#3
A=b?—4ac = (-1)? —4x(-3)x2 =1+ 24 = 25 =52 > 0donc —3x? — x + 2 = 0 admet deux solutions :

_—b=JA_1-5_-4_2 . _—b+JZ_1+5__1
MTT2¢ T T 63 T T, T 67T
o (-3x2—x+2)(x-2) 2
Ainsi, =0eex=-1loux=soux=2etx+3
3x -9 3



T —00 -1 % 2 3 +00
—3z2—2+2 - + #' - - -
T—2 - — — + +
Jr—9 - - - - T
(73,;-_2.,,,-+2)(.¢_:72} N n [f 7 i _
Ja—9

5e3%+1 _ 9y e3x+1

(x —1)2
dernier afin de pouvoir établir le tableau de signes de cette expression algébrique.

3) est sous la forme d’un quotient avec une somme au numérateur, il faut donc factoriser ce

5e3%+1_pye3x+1 B e3%+1(5 — 2x)

> (x —1)2 T (x-1)2
3x+1 5—
#zo@e?’“l(S—Zx) —0et (x—1)2#0
&5-2x=0 etx—1#0 care3**1 > 0surR.
S x = g etx #1
>
X — 1 :; +00
el'i,r-f—] + _|_ +
H—2x + + ( —
(z-1)? + Lr + +
(,-'i-l’-l-l(s_):) + +
(r—1)2 ?




Dérivation

2
1) f@=%
Pourtoutx € R, f(x) = %xx2

f =kxu ou k=% et u(x) = x?

Orf'=kxu olu'(x) =2x

2

1
pourtoutx € R, f'(x) = X 2X =3

Donc,

2) f(x)=2x*++x
Pour tout x € RY, f(x) = 2x% +Vx

f=u+v ot u(x) =2x% etv(x) =+x
1
ro_ 1 \ I _ l —
f'=u+v" ot u'(x)=4x etv(x)—zﬁ
1
+opry —
Donc,pourtouth]R,f(x)—4x+2ﬁ

3) f()=QRt—1)Bt2+t+1)

Pourtoutt € R, f(t) = 2t — 1Bt +t+ 1)

f=uv u(t) =2t—1 etv(t) =3t>+t+1

f'=uv+uv ot u@)=2 etv'(t)=6t+1

Donc, pour tout t € R,

') =2C3t2+t+ 1)+ (6t +1)(2t—1)
=6t2+2t+2+12t> —6t+2t—1

lf'(t) = 18t* — 2t — 1]

N ) =—>

X

ou

Pour tout x € R\{5}, f(x) = %

k
f=; ol k=-3 et v(x) =x-5

, kv’
f = _v_z ou v'(x)=1

Donc, pour tout x € R\{5}, f'(x) =

3
(x=5)%

5) f(x)=3x+1—%

5

Pour toutx € R\ {%},f(x) =3x + 1_2x—1

5

u(x)=3x+1 etv(x)=—2x_1

10
2x — 1)
10

(2x — 1)?

f=u+v ou

f'=u+v" ot ux)=3 et v(x)=

Donc, pour tout x € R\{%},f’(x) =3+

6) f(x) =+v2x+3

2x+320<:>2x2—3<:>x2—%soitxe [—%;+00[
Pour tout x € [—%;+00[,f(x) =vV2x+3
f=g@mx+p) ot g(X)=VX

! ! N ’ 1
= X = —
fr=mxg(mx+p) ot g'X) =57
3 1 1
Pour tout x €] — =; 4o, f'(x) = 2x =
ourtoutx €13 L) 2:/2x+3  J2x+3

7)  f(x) = cos(x) sin(x)

Pour tout x € R, f(x) = cos(x) sin(x)

f=uv ou u(x)=cos(x) et v(x)=sin (x)
f'=uv+vuouu'(x) =—sin(x) etv'(x) = cos (x)
Donc, pour toutx € R,

f'(x) = —sin(x) X sin(x) + cos(x) X cos(x)

[f'(x) = cos?(x) — sin?(x)|

2
JNIOEE s

x+ 2
Pourtouth]R,f(X)—xz_l_l
f=% ot u@)=x+2 et v(x)=x?+1
PR =1 et o) - 2

Donc, pour tout x € R,

) 1% (x2+1)—2x(x + 2)
') = ( ) 5
(x? +1)
_x24+1—2x%—4x
- 2

(x2+1)

—x2-4x+1

(x%2 +1)2

) =




Exercice 2
a) B'(x) = —3x?% 4+ 20x + 3000

B'(x) est un polynéme du second degré avec a = —3, b = 20 et ¢ = 3000, dont le discriminant est :
A= b% — 4ac = 20% — 4 x (—3)x 3000 = 36400 = (20v91)?
A > 0, B’(x) admet donc 2 racines réelles distinctes :

—b—vJA -=20-20V91 10+ 10V91 —b+JZ 10— 10x/91
= = ~ 35,131 et x, =
2a -6 3 2a 3

X, = —28,465

b) Comme B est définie sur [0 ; 50], on en déduit le tableau suivant :

X 0 10 + 10v91 50
3
Signes de B'(x) + (? —
Variations de B / B(x1) \
0 50 000

OB (10 + ;0\/91

L'entreprise doit vendre 35 131 kg de matiére premiére pour réaliser un bénéfice maximum et son bénéfice est de
74 377 €

)z 74 377

Fichier Editer Afichage Options Outils Fenétre Aide

IMMMMUMJJJJ =

> Aigébre » Graphique ®

® f(x) = —x’+10 x + 3000 x

©® M=(35.13,74376.64)

70000

80000

50000

40000

30000

uuuuu

Saisie



Exercice 3

b
114

La courbe C donnée ci-contre est la représentation graphique de la fonction 101!

2
+3x+9 .. . ’;

f:xH%deflme sur l'intervalle I = ]0; + oof. Tl

8__
. , . 2
La droite d a pour équation y = —3X + 5.

Le point A d’abscisse 6 est situé sur la courbe C.

1. a)f =% avecu(x) = x2 + 3x + 9 et v(x) = 3x.

Les fonctions u et v sont dérivables sur R (en tant que fonctions
polynémes), donc dérivables sur I.

De plus, v ne s’annule pas sur L.

|Donc f est dérivable sur I|.

b) f = % donc f' = uvv;zwavec u'(x) =2x+3etv'(x) =3.

2x+3)x3x— (x2 +3x+9) x 3

Ainsi pour tout réel x de [, f'(x) =

(3%)°
_ 6x?+9x —3x% —9x—27
9x?
_ 3x%2-27
=Tz
9x
2
, x“ —9
X =
() =~

2. f est dérivable sur I donc f est dérivable en 6.
Une équation de la tangente T a la courbe C au point A d’abscisse 6 est: y = f'(6)(x — 6) + f(6).

2 2
, _6—9_1 _6 +3><6+9_Z
DouT:y=7(x—6)+ 2
1 3 7
T:yzzx—§+§
T:y=%x+2




Suites numériques

Exercice 1
1. a)b)
A B C
1 n i,y v, ? o o
2 1 0 1
3 2 12 |2
4 3 23 | 3 1
5 4 34 | 4 o/10 ......oooooo
6 5 45 | 5 P )
7 6 56 |6 a/5 o ®
8 7 6/7 7 ®
9 8 78 | 8 710 °
10 9 89 |9 35
11 10 9/10 |-10 o o
12 11 1011 |11 12 e
13 12 1112 |12 2/5
14 13 12/13 |13
15 14 13/14 |14 3/10
16 15 14/15 |15 15
17 16 15/16 |-16
18 17 16/17 |17 1710
19 18 17/18 |-18 0 °
20 19 18/19 |-19 0 5 10 18 20 o8
21 20 19/20 |20 o o o)
1 1
ceu, —uy =7 ;U3 — Uy =, Onremarque que U, — Uy * U3 — Uy

Comme la différence entre 2 termes consécutifs n’est pas constante, alors |Ia suite (u,) n’est pas arithmétiquel.

Uus 4 Uy 9 Uus Uy
¢— = — ,— = —,onremarque que — F —
Uy 3 Us 8 Uy Us

Comme le quotient de 2 termes consécutifs n’est pas constant, alors |Ia suite (u,) n’est pas géométriquel.

n-1

d) [u,, semble étre égal a

On cherche une formule qui permette de calculer u, en fonction n.

1

On consideére la suite (v,,) définie de la fagon suivante : pour tout entier naturel n différent de 0, v, = y—
—

2. a) Tableau de valeurs complété a la question 1.a)

" 1 1
b) Pour toutn € N*, v,,,; — v, =T u -1
1 1
T 1 4 up-—1
= 1 n
— 1 1
T 1 _2-un oy, -1
2—un 2-up
1 1
Tun—1 g, —1
Zn—un n
_2-un 1
up-1 up-1
_1-un
Tu,—1
Vpy1 —Vp = —1
|Donc la suite (v,,) est une suite arithmétique de raison r = —1 et de premier terme v; = —1|.

d) On en déduit que pour toutn € N*, v, = v; + (n — Dr.

Ainsipourtoutn € N*, v, = -1+ (1) x (n—1); [v, = — 7
_8-



C toutn € N*, v, = ——, alors —n = —
omme pour tout n ) n—un_l,aors n—un_l
P _1
Douun—l—_n
L 1 1 - 1-— -1
A|n5|,un=—+1=—+—n= n_n

—n —n —n —n n

n—1
—

Donc, pour toutn € N*, u,, = On a ainsi validé la conjecture émise a la question 1d)

Exercice 2

ug = 1000 et pourtoutn € N, u,,1 = 1,2u,, — 100.

1.

a) Situation
ug = 1000 grammes, c’est I'apport initial de bactéries dans la cuve.
Chaque jour la masse des bactéries augmente de 20 % et 100 g de bactéries sont perdus lors du remplacement du

milieu nutritif.

D’ou, pour tout entier naturel n, up1 = (1 + %) u, — 100 = 1,2u,, — 100|.

Et, |un représente donc la masse des bactéries en grammes au bout de n jours|.

b)u; = 1,2uqg — 100 = 1,2 x 1000 — 100 = 1100 et u, = 1,2u; — 100 = 1,2 x 1100 — 100 = 1220.
*u; —ug =1100—- 1000 = 100 et u, —u; = 1220 — 1100 = 120

Donc uy — uq # Uq — Ug. |Ainsi la suite (u,) n’est pas arithmétique|.

oW1 _ 1100 _ up _ 1220
w, ~ 1000 ~ L1 et 37 = 170 ~ 1109
Uy Uz - , -
Donc — # —.| Ainsi la suite (u,) n’est pas géométrique|.
Ug Uy

c) On cherche le plus petit entier naturel n tel que u,, > 30 000.
A I'aide du tableau de valeurs de la calculatrice, on obtient u,, ~ 28 103 et u,3; ~ 33 624.

|Ainsi au bout de 23 jours la masse de bactéries dépassera 30 kg|.

d) Al L)

U <= oso

Ta,dfc]u_c [N \( 30 aeo
U & »"'[/Q(,f ur — Moo
N & 1

Fn fank quee

Variation de la suite (u,) :

Onadmetque:vVn €N, u, = 1000.

vneN, u, 1 —u, =1,2u, — 100 — u, = 0,2u,, — 100
Or,u, = 1000 < 0,2u, = 0,2 x 1000 car0,2> 0

< 0,2u, — 100 = 200 — 100

S Upyq — Uy = 100

Ainsi,VneN,u,.1 —u, >0 uy 1 > uy.

On a démontré que la suite (u,) est strictement croissante sur N|.




vneN, v, =u, —500.

a) VnEN, Un+1 =un+1—500
= 1,2u, — 100 — 500

= 1,2u,, — 600
600

= 1,2 (un — 1’—2)

= 1,2(u,, — 500)

Vn+1 = 1,20,

IAinsi la suite (v,,) est géométrique de raison ¢ = 1,2 et de 1* terme vy = uy — 500 = 1000 — 500 = 500|.

b) Onendéduitalorsque:¥n €N, v, = vy X q" soit v, = 500 x 1,27
Et, vneN,v, =u, — 500 & u, = v, + 500.
Ainsi, [V n € N, u,, = 500 x 1,2" + 500|.

c) [lIsembleque lim wu, = + oo|c’est-a-dire que la suite (u,) diverge vers + co.

n =+ 0

Probabilités

0,6 correspond a la probabilité que le cookie soit au chocolat sachant qu’il provient de la boulangerie 1.

Arbre pondéré :

__c

6

0,
B, —
—~ 0,

E
T~

|B1 N C est 'événement « le cookie provient de la boulangerie 1 et est au chocolat »|.

P(B; N C) =P(By) x Pg, (C)soit P(B; N C) = 0,49 x 0,6 d'ou [P(B; N C) =0,294]

Les évenements B; ; B, et B3 forment une partition de I'univers.
D’aprés la formule des probabilités totales, on a :
P(C)=P(B;NC)+P(B,NC)+P(B;NnC)
=0,294+ 0,36 x 0,4 + 0,15 x 0,7
= 0,294 + 0,144 + 0,105

Pg, (C) = 0,6 et P(C) = 0,543 donc Py, (C) # P(C). |Ainsi les événements B, et C ne sont pas indépendantsl.

P(ByNC 0,36 X 0,4
Pc(By) = (PZ(C) L po(8,) = ocas

|Au millieme pres, 0,265 est la probabilité d’avoir un cookie provenant de la boulangerie 2 sachant qu’il est au|

; Pc(Bz) = 0,265

-10 -



Fonction exponentielle

Partie A
L d(t) = 03t s¢ @l =6t o (6143 _ (3t+1-6t+604+3 _ 344
) e(t) — e8t—3—(2t+5) _ th—S

3. f(t) = e AHLFOLD—(—41-2) _ 8148

Partie B

On utilise la formule de dérivée d’un produit de fonctions : (uv)" = u'v +uv’,
1. fl@)=1xe"+ (x+1)e" = (2+ z)e”
2. fl(x) =—=2xe"+ (—2x+3)e” = (—2z+ 1)e”
3. fl(z) =2z x " +2%e" = (22 + 2%)e”
a. f(x) =2z —3)e" + (2* — 3z + 1)e” = (2% — z — 2)e”

Partie C

1. Pourtoutréelz,onae” > 0, eten particulierez # 0. Le domaine de définition de J est donc IR.
Ixe"—xxe® (1—z)e® 11—z

f(z) = - -

. 2 2
Et pour tout réel z, (e*) esr er

2. Onac® —1 =0« e" =1< z = 0. Le domaine de définition est donc R \ {0},
f(z) e’ x (e"—1) —(e"+1) xe” —2¢”
xr) = —
Et pour tout © € R \ {0}, (ex — 1)2 (ex _ 1)2‘

!/
3. Le domaine de définition de la fonction est R. Et pour tout z réel, J'(x) =€,

4. Le domaine de définition de la cette fonction est R \ {1}
Cefx(t—-1)—(e"+1)x1  tet —2e' —1

Et pourtouttE \{1}, (t_ ) (t_ )
Partie D
1. e® = e 2 < z = —2. Donc I'ensemble des solutions de cette équation est S = {_2}.
2. e =es e’ =e' & 2 =1DponcS = {1},
3. P =dor+2=32=1DponcS =11},
4, Fl e el =ela2r+1=1<2=0 DoncdS = {0},
5. e =1 e® =e < 2 =0 Doncd = {0}
6. ¢"+4 =0« e” = —4cequiestimpossible car la fonction exponentielle est strictement positive sur R.
L’équation n’admet aucune solution : S = @.
2 2 .
7. ¥ =ew e’ =l =1 zr=10ouz=—LDoncS = {11}
2 2
8. ¢ M=l ="c22+1=0c qui est impossible, donc .S = .
Partie E

1. " <1 e < e%carlafonction exponentielle est strictement croissante sur R et donc
£4+1<0s 2 <—1onadoncS =]—00—1[

2 2 4
3" M >4e e < = , 24 L
2. Ona 3. Or, pour tout réel z, e > (. Cette inéquation n"admet donc aucune
solution.Ona S = &.

3. Pour tout réel z, e 2**5 > () car la fonction exponentielle est strictement positive sur R. Ainsi, S = R.

-11 -



r+4

e or+4d4< -3z _ _ ) _
car la fonction exponentielle est strictement croissante sur R. On a
S

doncz < —1, Etdonc S = |—00; —1]

Partie F

1. Graphiquement, la solution de I'équation f(x) = G semble étre z = 12.

2.
a. f(0)=7
onaf(0) =(ax0+b)e 0=,
On ad’un coté f(()) = T et de l'autre f(O) =bdonch=7.
3.
14.2 -7
o CAB) .. =36
a. Le coefficient directeur de la droite (AB)est 2 — 0 .
pourtout z € I, f'(z) = a x e %% — 0.2(ax + 7)e "* = (—0.2az + a — 1.4)e "
On sait que la droite (AB) est la tangente a la courbe de [ au point d’abscisse x = 0, son coefficient
/ /
directeur est donc égal a 1(0), Ainsi, J'(0) =a—1.4=3.640ua=>5 0nadonc
f(z) = (5z + 7)e” "2,
4,

/ / _ —0,2:
a. Enutilisant I'expression de J" trouvée en 3.b. on obtient, pour tout x € I, f(x) = (-2 +3.6)e”

b. Pourtoutz € I, e %2 5 0, f'() est donc du signe de —2 + 3.6.

€T 0 3.6 25

f(x) + () .

c. Le maximum de f sur I est donc 25¢ %72

-12 -



Les théemes suivants ne concernent pas les éléves d’option Maths Complémentaires

Produit scalaire

Exercice 1

a. AB.AC = AB X AC X cosBAC =2 x3 Xcosm= —6

b. 2 cassont possibles:
* Si I'angle A est aigu alors les vecteurs AB et AH sont colinéaires et de méme sens.
Donc AB.AC = AB.AH = AB x AH = 4 x 0,5 = 2
* Si I'angle A est obtus alors les vecteurs AB et AH sont colinéaires et de sens contraire.
Donc AB.AC = AB.AH = —AB x AH = — 4 x 0,5 = — 2

c¢. AB.AC = %(ABZ + AC%?— CB?) =25

d. AB.AC =x53 X X2+ Y5 XVag = 1 X3+ (-1) x5= -2

|II s’agit de la réponse b si I'angle A est obtus ou de la réponse d|.

Exercice 2

1. AB.AC = Xgp X Xge tVag X Vag = —2 X2+ (=X (=5) = 1.|Ainsiﬁ.ﬁ = 1|.

2. |[4B|| = Vg + a2 =22+ (D% = V5 et |AC| = 22+ (=5)% = V29
AB.AC = 1 < [4B|| x ||AC||x cos A = 1

- 1
=3 A = ———
cos J5 x+/29
- 1
S A= ‘1<—)
cos J5 x /29

A I'aide de la calculatrice, on trouve |A = 85° (au degré prés)l.

Remarque : Puisque AB.AC > 0, il est cohérent d’obtenir une mesure de I'angle A inférieure a 90°.

Exercice 3

Rappel : 2 vecteurs sont orthogonaux si, et seulement si, leur produit scalaire est nul.
UT=06x(-3)+2x=0

& —-184+2x=0

S x=9

Les vecteurs U (i) etv (_73) sont orthogonaux lorsque x = 9|.
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Trigonométrie

RAPPEL : 180° correspond a 7 rad

12w T 195w 13w
= ° = — = — = ° = = —
1. a=12°doncja = T80 1l;rad B = 195° donc B T80 > rad
7T 7 x 180 13 13 X 180
2. a=—raddoncja = = 105° b === rad doncp = = 260°
12 12 9
- , 1++5
3. Onsaitd'unréelx quex €[0; n] etcosx = T
3.1. Pour tout réel x, cos?x + sin’x = 1.
2 2
. (1++5 . . 1++5
D'ou( 2 ) +51n2x=1(=>sm2x=1—< 2 )
. 1+2V5+5
& sinfx=1-—"-""
16
. 16 — (6 + 2V5
& sinx = 226+ 25)
16
. 10-2V5 . 10-2v5
& sin’x = ou >0

16 16
. 10 — 2v5 . 10 — 2v5
S sinx = — ou sinx =
16 16

Orx €[0; n]doncsinx = 0.

10 -2vV5 _ 10 — 2V
=

16

Ainsi la valeur exacte de sin x est :

3.2. Onsaitque x € [0; ri], cos x = 0 et sinx = 0. Donc le réel x cherché appartient a I'intervalle [0 ; g]

. . . N
Ainsi le réel cherché x est égal a =

4. On considére la fonction f définie sur R par f(x) = sin (2x) + cos (x) X sin (x).

RAPPEL : Une fonction trigonométrique f définie sur [k est périodique de période T si et seulement si, pour tout
réel x, f(x +T) = f(x).
4.1 f est une fonction trigonométrique définie sur R telle que :
f(x + 1) =sin(2(x + m)) + cos(x + ) X sin(x + 1)
= sin(2x + 2m) + cos(x + w) X sin(x + )

Or la fonction sinus est 2m-périodique donc sin(2x + 2m) = sin(2x).

De plus, cos(x + m) = —cosx et sin(x + w) = —sin x.

Donc f(x + m) = sin(2x) + (— cos x) X (—sinx)

= sin(2x) + cosx X sinx
fx+m) =f(x)

‘Donc la fonction f est périodique de période n.‘

4.2 * RestcentréenO;

* Pour tout réel x, f(—x) = sin(—2x) + cos(—x) X sin(—x)
= —sin(2x) + cosx X (-sinx)
= —sin(2x) — cosx X sinx
= —(sin(2x) + cos x X sin x)

f(=x) = —f(x)

‘Donc f est une fonction impaire‘.
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